CHAPITRE 6. EXERCICES. 191

6.3.3 Vecteurs et géométrie.

1) Ondonne les vecteurs libres
a=2e +3e;+e;, b=4e +2e,+e3 et c=ey+e;3

ol e[, e, et e3 constituent une base orthonormée.
Calculeza-b, ||a||, ||b]|, langle ® € [0,] entreaetb,aAb, (aAb) Acet(aAb)-c.
Rép.:a-b =15, ||a|| = V14, |b|| = v/21,0 = arccos(15/7V6),
aAb=e; +2e;—8es,(aAb)Ac=10e; —e; +e3,[a,b,c] =
—6
2) Ondonne les vecteurs libres

a=e; +2e+3e;, b=e +e et c=2e +e+e;3
ol e[, e, et e3 constituent une base orthonormée.
Calculeza-b, ||a]|, ||b]|, langle 8 € [0,] entreaetb,aAb, (aAb)Acet]a, b, c].
Rép.:a-b =3, |ja|| =14, ||b|| = v/2,0 = arccos(3/2v/7),

aAb=—3e;+3e;—e3, (aAb)Ac=4e; +e; —%e3,[a, b, c] =
4

3) Calculeza-betaAbsi
a=23e;+2e;—e3 et b=3e

ol e}, e, et e3 constituent une base orthonormée.
Rép.:a-b=9, aAb = —3e, —6e3
4) Montrez que,Va,b € £,

a-b= - (|la+b|>—[la]* — b]?)

N —

5) Calculez (a+b)-(a—b)danslecasou |al]| = |b].
Rép.: 0
6) Montrez que,Va,b € E,

laAb|* = [la]]* |[b]]* — (a-b)?
7) Montrez que (identités de Jacobi)
(aAb)Ac+ (bAc)ANa+(cAa)Ab=10

et
aA(bAc)+bA(cAa)+cA(aAb)=0

8) Montrez que (identité de Lagrange)

(aAb)-(cAd)=(a-c)(b-d)—(a-d)(b-c¢)



